VON BRUCHEN
UND KREISEN

FORD-KREISE, FAREY-REIHEN, MEDIANTEN
UND NACHBARBRUCHE

FOINBIKRIECE

EIN BRUCH < SOLL DURCH EINEN KREIS
n
AUF DER ZAHLENGERADE MARKIERT

WERDEN.
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FORBIGRESIE

DEFINITION: GEGEBEN (ST EIN BRUCH = .
n
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FOINBIKRIECE

SPIEL MIT ZWEI FORPKREISEN
WIE NAHE KOMMEN SICH ZWEIl FORDPKREISE?
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FORBIGRESIE

SATZL:

GEGEBEN SIND ZWEI BRIUCHE & UND i—z . BEIDE

n 2

BRUCHE SEIN GEKURZT UND 2.2 |

n.n,

A) ZWE| FORDKREISE HABREN NIE ZWEI

SCHNITTPUNKTE.

B) DIE FORDKREISE Z L % UND fl—z BERUHREN
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BEWEISSKIZZE
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> keine gemeinsamen Punkte
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FORDKREISE
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FORBIGRESIE

(ZZn] — 41, )2 =
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nn,

PER FALL ,<O0“ TRITT EBIN, WENN
ZM =z, =0

DAS HEDT ABER, DASS % UND i—2
DIE GLEICHE ZAHL DARSTELLEN.

ORDEN VON BRUCHEN

WIR ORDPNEN DIE ,KLEINEN* BRUCHE DER GREDE NACH-
DAS SOLLEN ALLE BRUCHE MIT HALBEN, DRITTELN, U.S.W.
BIS ACHTELN SEIN, DIE ZWISCHEN 0 UND 1 LIEGEN.

Nl= X

x x
4 2

4

FareyReihen.ggb

AUFGABEN:
1. NUN DIE FUNFTEL UND SECHSTEL EINZEICHNEN.
2. ANSCHUEBEND DIE SIERTEL UND ACHTEL.




ORDEN VON BRUCHEN

DIE GEORDPNETE MENGE DER BRUCHE MIT DEM HOCHSTEN
NENNER 7 HEBT FAREY-REIHE UND WIRD MIT Fy
BEZEICHNET.

ALSO:

_(9111121222121
ST 08 | Iores ke 1T ) B i i R e 9|

BENANNT NACH DEM ENGUISCHEN GEOLOGEN JOHN
FAREY (1766 - 1826). ER WOLLTE FUR PRAKTISCHE
BERECHNUNGEN BRUCHE MIT GRODEM NENNER
DURCH NAHERUNGSBRUCHE MIT KLEINEREM
NENNER ERSETZEN.

BIEFORDKREISE'ZU EINERFARE VRES

ZEICHNET MAN ZU EINER FAREY-REIHE
0s DIE FORDKREISE, S ERGIBT SICH:




ORDEN VON BRUCHEN
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IHM FlEL AUF, PASS EIN BRUCH, DPER ZWEI

NACHBARBRUCHE HAT, AUS DIESEN ERMITTELT
WERDEN KANN DURCH DIE RECHNUNG
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P NACH PER MULTIPLIKATION MIT DER REGEL

RECHNEN SCHULER SCHON MAL

B e e ER s O
b d b+d

) GANZ ANALOG ZUR RECHNUNG DES MATHEMATIK-
LEHRERS IN DER ARBEIT: € VON 12 PUNKTEN (N
AUFGABE 1 UND 5 VON 9 PUNKTEN IN AUFGABE 2 ERGBT
INSGESAMT 12 VON 21 PUNKTEN FUR DIE ARBEIT.
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D1l ALl 72y BYDIHHDIN

WIR TUN DIESE RECHNUNG NICHT ALS AUSZ UMERZ ENDEN
FEHLER AB, SONDERN UNTERSUCHEN DIESE RECHNUNG,
GANZ IM SINN VON _JOHN FAREY.

ALLGEMEIN: GEGEBEN SIND %<§

DEFINITION: DANN HEDT DER BRUCH 1<

b+d

DIE MEDIANTE VON % UND 2 :

WIR SCHREIBEN DAFUR M(

SP[e

4
b’

B T

DlE ARSI HIE AP HIIN

2435
SRl 1)

BEISPIEL: %

A w

DANN ST M@,Ej

2L 7 2
STag BTG RA 322
<

DER VERGLEICH LIEFERT: 214 3.1

DIE ,FALSCHE SUMME” LIEFERT ALSO EINEN BRUCH, DER
ZWISCHEN DEN BEIDEN AUSGANGSBRUCHEN LIEGT.
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D1l ALl 72y BYDIHHDIN

B
EQEBEN SIND —<—
== ph

BEHAUPTUNG: Z<2T€ €
b b+d d
BEWEIS:
a_atc atc ¢
b b+d b+d d
S ab+ad < ab+ be Sad+cd<be+cd
< ad < be
a c
& —<—
b d

VERANSCHAULICHUNG
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DARGESTELLT

wWIN

0
-1 0|0 1 2 3 4 5 6 7

EIN BRUCH WIRD
DURCH EIN PUNKT (M
KOORDINATENSYSTEM

DIE STEIGUNG PER VERBINDUNG Z UM URSPRUNG

REPRASENTIERT DEN WERT.

ERWEITERTE/GEKURZ TE BRUCHE LIEGEN AUF EINER

LINtE.




VERANSCHAULICHUNG

DIE MEDIANTE ERGIBT
b+d SICH DURCH DIE
BEKANNTE
PARALLELOGRAMM-
g KONSTRUKTION.
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MEDIANTE.GGB

ol

DIE STEIGUNG DER DIAGONALEN REPRASENTIERT DEN
WERT DER MEDIANTE. DIESE STEIGUNG IST IMMER.
ZWISCHEN DEN WERTEN FUR DIE BEIDEN PARALLELO-
GRAMMSEITEN, DIE AM URSPRUNG BEGINNEN.

FQIBLEM

DIE MEDIANTE (ST NICHT WOHLDEFINIERT

BEISPIEL: M (l,i) 11
34 7
Liii2
3 6
i e da
6 4 10 2

ES BLEBT DAS PROBLEM, WANN MAN KURZ EN DARF UND
WANN NICHT, DA IN MANCHEN BETRACHTUNGEN DIE
MEDIANTE NICHT GEKURZT WERDEN DARF.




NACHBARBRUCHE

PER BEGRIFF ,NACHBARBRUCHE” (ST
ZUNACHST UNSINN. INNERHALB DER
RATIONALEN ZAHLEN GIBT ES KEINEN
NACHFOLGER ODER VORGANGER.

GIBT MAN EINE GEWISSE ,KORNIGKEIT
VOR, INDEM MAN SICH AUF BESTIMMTE
NENNER BESCHRANKT, WIRD DER BEGRIFF
»NACHBARBRUCHE” SINNVOLL.

NACHBARBRUCHE

ng=4

BRUCHFOLGEN.GGB

n,=7

I~ Gitter

VORGEGEREN WERDEN VIERTEL UND SIERTEL
WO LIEGEN BRUCHE MIT DIESEN NENNERN
BESONDERS DICHT BEIEINANDER (M
INTERVALL (0,1) (oHNEDIE RANDER)?




NACHBARBRUCHE

DEFINITION: ZWE! BRIACHE % UND fl—2 HEDEN

1 2

NACHBARBRUCHE, WENN GILT:

i |Z1n2 il Z2”1| 1

L %
n,.n,

nn, nn,

ALSO GILT INSBESONDERE : |zn,—z,n|=1
BEISPIEL % UND 15—3 SIND

NACHBARBRIUCHE.

B T

NACHBARBRUCHE

SATZ: DAMIT ZWEI BRUCHE % UND fl—z
1

2

NACHBARBRUCHE SEIN KONNEN, GILT ALS
NOTWENDIGE VORAUSSETZ UNG:

geT(z,n)=1 D.H. PER BRUCH MUSS GEKURZT SEIN

und
88T (z,,n,)=1 DP.H. PERBRUCH MUSS C(EK,(;UQZ,TSEI N

und
ggT(n;,n))=1 D.H. DIE NENNER MUSSEN TEILERFREMD SEIN
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NACHBARBRUCHE

BEWEIS: ANGENOMMEN

gallz.n)=¢>1 OPER 28l(z,n)=¢>1 OPER 88T (n.n,)=g>1

L _Z|_ |Z1n2 _Zzn1|

n. n,

nn,

DANN ENTHALT sowoHL zn, ALS AUCH z,n,
DEN FAKTOR g. ALSO:
|Z1n2 _Zzn1| =4 |gk1 5 gk2| — g|k1 i k2|

Lk e N
nn, nn, mn,

PA g>1, KANN DER ZAHLER NICHT 1 WERDEN.
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NACHBARBRUCHE

SATZ: GEGEREN SIND ZWEI NACHBAR-

BRUCHE L<Z  DANN GILT:
n,Gon,
% (ST NACHBARBRUCH Z L fl— UND i—
1 %
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NACHBARBRUCHE

BEWElS: ,,=“
% % 1

VORAUSSETZUNG: o o nn,  WUND

% (ST NACHBARBRUCH Z U % UND i—z
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NACHBARBRUCHE

DAS GLEICHUNGSSYSTEM

an, —z,b=1 na-—zb=1 2
gt $i il HAT DIE LOSUNG
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WEGEN z,n —zn, =1

GqlLT: a=z+tz b=n+n,

ALSO IST DER BRUCH % MEDIANTE Z UL % UND ;—2
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NACHBARBRUCHE

BEWEIS: &

VORAUSSETZUNG:

% %4 _ 1
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B o SEaE

NACHBARBRUCHE UND FORDKREISE

DIE BEIPEN
FORDPKREISE Z WU
ZWEl NACHBAR-

" p BRUCHEN —<

r I
" / BERUHREN

s

EINANDER.




